Antwoorden X

& Uitwerking X-1

(i) Nee, want (bljvoorbeeld) A((2,0),(1,0)) =4 # 1+1 = A((1,0),(1,0))+A((1,0), (1,0)).
(i) Nee, want 1 = B((0,0),(0,0)) # B((0,0),(0,0)) + B((0,0), (0,0)) = 2
(iii) Nee, want 3 = C((1,0),(2,2)) # 2C((1,0),(1,1)) =2- 2.
(iv) Nee, want 4 = D((2,2),(0,0)) # 2D((1,1),(0,0)) =2 1.
(v) Ja, want E((a1,az), (b1,b2)) = a1by = (a1 a2) ((1) 8) (Z;)

() o want F((an,az) (0. 02) = -+ an) +0a) = (- aa) (1 1) (1),

& Uitwerking X-2. B(v, w) = 2viw; — viws + vowy — 3vaws.
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(iii) B(c1,c1) =2—-14+1-3 = -1, B(eg,¢2) = 2—-1-1-3 = =7, B(cg, 1) =
—241+1—-3=-3,en B(cg,c2) =2—1+1—3 = —1, dus je vindt dezelfde matrix
(natuurlijk).

& Uitwerking X-3.
(i) Uitschrijven:

-
T _ ail a2 bi1 b2 [ anbin +aizbar  a21b11 + ax2bo

(A-B)T = - - ,
azy G2 ba1  bao a11b12 + a12b22  az1b12 + azobao

en dat is ook precies
bi1 b2 [ @11 a21 —gBT. AT
b1z bao a12 a2

(ii) Op positie 4,5 van A - B staat AM - Byj. Op positie j,i van BT - AT staat net zo
BTj* - AT.;. Maar BT e = B*J want de j-de rij van de getransponeerde matrix is
de tot rij getranbponeerde van de j-de kolom; en net zo is AT,; = A;,". Dus op
positie j,i van BT - AT staat B*jT CAT (een rij keer een kolomvector) en dat is
B*jT AMT = Zk Bkj . Am = Zk Aik -Bkj = A” . B*j. Op pOSitie j,i van BT . AT
staat hetzelfde element als op positie 7, j van A - B, hetgeen te bewijzen was.

(iii) Transponeer de gelijkheid A - A~! = I tot (Afl)T AT = IT = I, dan is kennelijk
(A~HTde inverse van AT, dat wil zeggen: (A~1)T = (AT)~L.

(iv) Een matrix M is symmetrisch wanneer M T = M; bovendien is (M +N)" = MT+NT
voor elke M, N. Dus (A+ AT = AT+ (AN)T=AT+ A=A+ AT dus A+ AT
symmetrisch.

(v) A~ D (diagonaal) dan en slechts dan als er een inverteerbare T is met 77 -A-T = D.
Dan

TT-A-T=D=D"=(T"-A-T)'=TT-AT.T

maar T7 en T zijn inverteerbaar dus A = AT.

& Uitwerking X-4. Opgave 4 voor volgende keer.



