Problem Solving 22 mei 2006
De Fibonacci rij
De Fibonacci rij (F),)nen is gedefinieerd door: Fy := 0, Fy := 1, Fj,41 := F,,_1 + F,, voorn > 1.
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Opgave91.
Toon aan dat

Opgave 92.
Zij o := 2(1++/5) en B:=1—a = (1 — v/5). Bewijs Binet’s formule:
a” — g"
F,=——F+—
V5
en concludeer dat lim,,_, oo FI’;Il

Q.

(Hint: Ergeldta+3=1lena- 3

Opgave 93.
Bewijs de volgende identiteiten voor de Fibonacci rij (F), )nen:

)Y Fi=Foa—1, ()Y Fagr = Fanga, (i) Z Fy; = Fopy1 —
i— i=0

n 2n—1
(V) Y F}=F,Fop1, (V) Y FFy=F,

i=1 i=1

Opgave 94. Uitdaging

Toon aan dat m | n = I, | F;, en bewijs dat ggd(Fy,, Fr) = Fagd(m,n)-

Huiswerk (in te leveren tot 29 mei 2006)

Opgave 95.
Bewijs de volgende identiteiten voor de Fibonacci rij (F), )nen:
() Foo1Fppr = F7 + (=1)", (i) F_y + Fy = Fan-1,
(111) anan+FnFn+1 :F2n7 (IV) F3+2Fn71Fn:F2na

(V) FnFn+1 - Fn72Fn71 = F2n717 (VI) anan - Fn72Fn+1 = (_1)n
(Hint: Soms zal opgave 91 nuttig blijken.)

Opgave 96.
Laat zien dat F> + F3, | — F?3

n—

=S ) ) () (1)

Webpagina: http://www.math.ru.nl/~souvi/orientatie_06/problem.html

1 = Fsp.

Opgave 97.
Toon aan dat



